ANALIZA FUNKCJONALNA I TOPOLOGIA

Lista 9 - Widmo operatora na przestrzeni Hilberta
1. Wyznaczy¢ widmo punktowe operatorow przesuniecia T, S : €2 — (%, gdzie

T(Il,l’g,xg, .. ) = (0,1’1,332,373, .. )

S(I1,$2,$3, .. ) = (1‘2,1'3,$4, .. )

Obliczy¢ normy tych operatorow. Pokazac¢ takze, ze T = S* z definicji oparatora
sprzezonego do danego operatora.

2. Pokazaé, ze widmo operatora przesuniecia S z poprzedniego zadania to zbior

o(S)={A: N < 1)

3. Korzystajac z faktu, ze jezeli A € o(T), to A € o(T*), pokazaé, ze

o(T) ={A:|Al <1}

4. Pokazaé¢, ze operator liniowy T € B(H) (zwany operatorem potozenia), gdzie
H = L?[0,1] nad cialem R, zadany wzorem

nie posiada wartosci wlasnych i jego widmem jest o(T") = o.(T) = [0, 1].
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